Funciones inversas

miércoles, 19 de enero de 2022

DQVH\\Q\(;f\ o SQO\ F - A_* % UNOQ FU(‘\CM.Iﬂ. BQC\MOS 1\:2 F es \nVerJr\L\e

o u_\ug ¢ Sr\me \aversa S ex\g\e una ?Ur\c‘ér\ 5&)—’A ‘\'o\ ﬂue
SOF:EA \’ Foszl&.

, -1
E(\ Q\*C caso, 3 es \Q FU!\C\(‘H\ \n\NeEfsa C)C F \l N de(\O'\'ol‘Ol Como S:F .

SQ\QQMOS (&\,e F es \“ver\‘\\o\e @) \: ey \o\\’ec\\va.
> S\ F es \n\,cc‘\'\va) ?oaemos moA\F\car e\ Cor\\‘rOBOM\mo ée F ‘)o«m que

-\
\0\ ‘:\lr\C\br\ Sen \01\’8(‘.\’\\10 7 [ N ()e?\n\f F .

*Sl \: noO es \t\yecst\vo\, en ocafi0nes es QOS\\O\B \‘es'\rma\r Sv JOwnmo o
vn SU\OCO“A\“\*O en Q\ Cu&\ F seo \r\\/ec\'\vo\. Be es\o Mor\em) de\V\COﬂ\bO

(e\\ (VY1) ae sefr r\ecego\ruo) e\ CQT\\'TOBOMH\\O, o\osﬂ’.nemos UNGQ \:\mcu(‘,n \ol\/e(:]llva-

EL)= % Filo,0)—="[o,«)
FGY=x  §:[oa)—1qx)

3\ ‘: es COr\\‘\I\\m e \r\\,ec\wa, 2‘_? ée\oe sef( QS‘\'!‘\C\'GMQ(\'\'G Cf&c\en‘Te

o Qs\‘r\cxo\men\e ()ccreC\enE? ,N,Q



¢ m\iox — \R\EOI

|-

F(x)=

TQOtema %\ F ey cor\\'mut\ e m\,eC\'\\m RN  Un \t\\'efva\o, er\*ar\ces

F es QS\'\’\C\'O«MCG\Q QTQC\Q(\\’E (4] QS\’NC\'AMQI‘\‘\'B 69.(31’2“2(‘\"6 en é\c\\o \(\'\QfVO\O.

DQMOSSH"O\C\(‘)C\

A€, 1) S. 0<% <e son tres ?\m\'os en el wlervaly,
enonces F () «F() < §() o
F () E(0) > .
Como F e \m,ecknva.% F(a)=# B (o) a
= F()<F() o F()>F(0)
Svponso\mos %ve \:(‘0<F(C\.
+ S B <RCa) = F(6) <F) <F(C)
Aglhicands e\ TV T ) iabervalo [h, ), existe
xe [v,c) Hal que ()= F(a) Ccon x3o)Y¥
(contradicrends que B oes wayechva) o <R \ L
« S B E() D Fla) <« £ ¢ B ().
Aplicando e\ TV o Toyb) exisle xela,b)
*-q\. F(x) =€) (con x#c)‘. S B0 < T
Concluiomos gque  F () 2 F(6) < (o), -

Af\&\oso\mef\\'e) Y F("A)‘:(C\, ?QéQMOS aemos*rm que \\
F ) > £ (v)> F), o >\< \;, c



Aft. 3) S\ a<b<c<d son C\m*ro \wn\ms en e “\'\e‘\""\%
eatoaces F (o) < FCR) < £ (o) < F(d) 0
B (0)> R(W)>E()> R ().

Debvdo o 1)  Yeaewmos que F<F(D<F() o F>F)> (o)
Y BOD) ¢ F(D<R) o F)>FC)YT(). Combinando  eslas

u\:\fmomor\es co«c\u\Mos que

F(o«)c?(L\(F(C)<\:(d) 0 F(°‘>F(\\\>\:(C)7F(3)

AV’ 33. \: ey GS*\'\C\'OMU\SYG crec'en)te 0 QS*T\C\'OMQH*E 6ecveuen\e en

e\ \r\“ervo\o,

S eon a< \o 303 \mm\'os en e\ mlre rva\o. = F (“\ < F C\D 0 F ("‘) ? F(b}
b S\ F (0«\ < F (‘o} ) Vereoos i\,e F es QS*NC*G MC(‘\\'E crecwc\“e,
Segn c 46 605 ?\H‘\*QS en e\ m‘tervq\o. A?\\co(\ao \a oX’. 53 \} 3.)

a\ cons\m\o i 0\,\0, ¢, ()] de s ?ués de OfaEnar\os en YOfmo Ctec\en*e o\uj(er\emos que
F (C\ < F (d\. ( \a Fun Cr 0n ‘: ?feser\m e,\ Ofae(\ Qn '\0305 \OS Qu'\'\‘ﬂs 0
n\\uer\e e\ ort)en en -\oéos \Os ‘\\m\os).

s £\ £ () 2§ (1)
¢ < ) F)FF ()

° S\ F (0\‘) > F ( \O}) ()QA\IQ\MOS que ? el QS'\'T\ C‘\'Ow\e'\)(e ée creC\er\‘e.

* S FT:rA— B es \n\’ec\nm) consideforemos F: A" F[A}
\’ F-\ ; \: EA‘S — A) ey Aec\r, ?arq cua\g‘met Vur\cu')t\ \n\/ec'\‘Wa F
COM\Aermremos (V] Fur\c'&n \Qversn \:ﬁ‘ ()CV\\'\\AO\ en Ftl\.\

En es\e taso,

Fl)=b & a= £(y)




—\eoremo S\ \: ey es'\\'r\c‘m\met\\‘e Qrec\er\\e (&ucemer\*e\,

A ‘
Qr\‘ronces c’ x'ow\\o\e,r\ \0 es.

D emoskracign

“Sugongamos que Fi A = F(A) o estrctamente creciente. (decrcciente)
PO B F(A) A o evdricloamede  creceate. (decrecente)

Sean by, b, € BN Hy Lk, RO, F“(\o.)gv"(\,z)

Coms b, b, € F(A) = existen  a,06A dg  Flad=h, y Fla)=h,
= o, = F(6) y o= ¥ (), (D, 0, < a7)

Sv‘s. que a,74q, = ‘:(0\) >; F(“;) (porq\ue b oes qﬁm\we.\\e CfQC‘en'\e)
7

< q Jecreciente
= oy % by S0, £0 e dear,

(6 < B (%),
pg

NV



Geofica de  F7

Fo(0={x

/
S (0‘)\03 c 6‘:
< F(a)=b

& a=F(v)

& (b,0) e 6

Poaco  oblener la 3r&$lca de F-\g \oas‘m reHeSo«r o Srﬂtca de |

con \‘es?ecxo a \0 recsm \,:x



