
Resultados previos :

Teorema
.
Si z es una cota

superior de un conjunto AR ,

son equivalentes :

i) z = supA lz es la minima cota
superior

de Al ;

ii) para todo 338 existe acA fal que z-Eca .

EsO
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Teorema
.
S: es una cota inferior de un conjunto AER ,

Z

son equivalentes :

i) z = infA (z es la maxima cota inferior de Al ;

ii) para todo 338 existe acA fal
que acz+E

.

aE A

z+ E & inf+E
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E> 8

S : zeR
y
AER

, para
demostrar

que
z = supA basta probar que :

2) FacA acz (z es cota
superior de Al

, y

2) Y 3307acAz - E <a

S : zeR
y
AER

, para
demostrar

que
z= infA basta probar que :

2) FacA za (z es cota inferior
.

de Al
, y

2) Y 330 7 a = A a < z + E
.



Teorema 1
.

Sea Ac no vacio y acotado superiormente .

i) S : A frene elemento maximo
,
entonces sup(A)= máx/A) .

ii) S : sup(A)¢A ,
entonces A no frene elemento máximo

.

Teorema 2
.
Sea Ac no vacio y acotado inferiormente

.

i) S : A frene elemento mínimo
,
entonces inf(A) = min /A)

.

ii) S : infA)¢A
,
entonces A no frene elemento minimo

.



Determina si el siguiente conjunto esta acotado superiormente o

inferiormente
, e indica cuail es so supremo,

infimo
,
elemento maximo

y en caso de que estos elementos existan
.

minimo
,

tus afirmaciones
.

Demuestra

A = ( - 3 + E : ne N) .

max A = 4 =

sup A

-+
↑
infA

= - 3

I
-

1 - 3 + 7 =

4 * No.D N A NO N >

- 0 - 3 - 4 - 3 - 2 - 10 123456

2 - 3+
= I =

0 .
5

· A esta acotado superiormente
3 - 3 + E =

- z = - 0 .
· máx(A) = 4

· sup(A) = 4

-

y - 3 + y =

- 5 = - 1 . 25
· I està acotado inferiormente
· A no trene elemento minimo

700 - 3+ 7
=

=

299
= - 2

. 99
· inf(A) = - 3

700 100

· Mostraremos
que

max A = 4

P
. D

. if 4 = A

ii) FacA as (4 es cota
superior

de Al

if Como LEN
,
entonces - 3 + E = 4cA

.

ii) Sea ac A (P . D
. a < 4)

=> existe ne I fal
que

a = - 3+

Como neN => n 10 = => = 1

=> = = 7

=>> 3 + x - 3 + 7 924

.. max A= 4
y

A esta acotado superiormente .

Además
, por el Teorema 1- il sabemos

que sup
A = max A = 4

.



· Ahora probaremos que infA = - 3

P
.

D
.
i) FacA-32a 1-3 es cota inferior de Al

ii) Y <0 = a = A ac - 3 + E

i) Sea ac A => existe neN tal
que

a =- 3+ . (P . D
. -3xa)

Como ne N => n 0 => E(0 =

- 3 + Ex - 3

.
: FacA- 3 <a

.

ii) P
.

D
.
X E<0 E ac A a < - 3 + E

- 3 + 2x - 3 + E

>E

I
Sea 50 => E0

.

Por
un corolario de la propredad arquimedrana ,

existe me tal
que

* E = <9 -> 3 + < - 3 + E
.

Sea a
= - 3 +

. Como mel=aE A
.

Además
,

a <-3+ E
.

Por if y (i) concluimos que
infA=-3 ly que

A está acotado

inferiormente)
.

· Falta probar que
A no frene elemento mínimo .

P
.

D
.

- 34 A

Supongamos que
-3 EA- existe neN fal

que
- 3 = - 3 + E

-
50

= = = On = 7 = 0 = 7

.. -34A
,

es dear
, inf(A)¢A .

Por el Teorema 2- ii) deducimos
que

A no trene elemento minimo
.


