
Definiciones :

Sean A un subconjunto de Ry zeR
.
Decimos

que

⑤Sé z es una cota superior de A s : FacA az

· z es elemento máximo de A 12 = máx/Al) s :

max A

i) ze A y A ↓ z

< A D -

ii) z es cota superior
de A

. en
cofas

· z es el supremo de A (z=sup(A)) so superiores
de A

i) z es cota
superior

de A
y I => es la minima cota

its . B es cota
superior de A

,
entonces z B . superior de A

A = (2
, 8] = máx(A) = 8

y sup(A) = 8

B = [2 , 8) = B
no trene elemento maximo y sup(B) = 8

Sean A un subconjunto de Ry zeR
.
Decimos

que

⑤Sé z es una cota inferior de A si FacA z -
a

· z es elemento minimo de A 1z = min /Al) s ::

i) ze A y A
< -

ii) Z es cofa inferior de A
.

· z es el infimo de A (z = nf(A)) so

i) z es cota inferior de A
y 3

z es la máxima

cota inferior de A
.

is . B es cota inferior de A
,

entonces BIZ

A = (2
, 8) = min /A) = 2 e inf(A) = 2

B = (2 , 8) = B
no trene elemento minimo e inf(B) = 2

.



Teorema
.
Sea AER no vacio y acotado superiormente .

1) S : A frene elemento maximo
,
entonces sup(A)= máx/A) .

2)
.

Si sup(A)¢A ,
entonces A no frene elemento máximo

.

3) sup(A)EA -S A frene elemento máximo .

Teorema
.
Sea AER no vacio y acotado inferiormente

.

1) S : A frene elemento mínimo
,
entonces inf(A) = min/A)

.

2)
.

S : infA)¢A
,
entonces A no frene elemento minimo

.

3) inf(A)E A -S A frene elemento minimo
.

Demostracion
.

1) S : A frene elemento mínimo
,
entonces inf(A) = min/A)

.

Sea m= min(A) .
Entonces i) me A Y

ii) Fac A me a (m es cota inferior de Al
.

Veamos
que

inf(A) =

m
.

P .
D

. IS m es cota inferior de A

# so B es cota inferior de A
,
entonces B <M

Im es la máxima cota inferior de Al

Debida a ii) sabemos
que

mes cota inferior de A
.

Sea B vea cota inferior de A (P
. D

. B < m)

=> FacA Ba .
Como me A = B < M

.

Conclurmos
que m

= inf1A)
,

es decir
,

min(A) = inf(A)
.



2)
.

S : infA)¢A
,
entonces A no frene elemento minimo

/Contrapuesta)
P . D

.
S : A frene elemento minimo

,
entonces inf(A)e A .

Sup . que
A trene elemento mínimo => mín(A) = inf(A)

.

Como min(A) e A => inf(A) e A
.

3) inf(A)E A -S A frene elemento minimo
.

=U

=> Supongamos que inf(A)eA
.

Como inf(AS es cota inferior de A

y
además inf(ASeA => min (A) = inf(A)

.

.. A frene elemento minimo .


